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ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ (ΑΛΓΕΒΡΑ) 

ΕΠΑ.Λ. 

8 ΙΟΥΝΙΟΥ 2019 

ΕΚΦΩΝΗΣΕΙΣ 
 
 

ΘΕΜΑ Ν 

Α1. Να αποδείξετε ότι η παράγωγος της ταυτοτικής συνάρτησης ( )f x x=  είναι 

( ) ( ) 1f x x′ ′= =  για κάθε  x  στο σινολο ℝ  των πραγµατικών αριθµών. 

Μονάδες 8 

Α2. α. Ποιες µεταβλητές λέγονται ποσοτικές; (µον. 3)  

β. Πότε µια ποσοτική µεταβλητή ονοµάζεται διακριτή και πότε συνεχής;  

(µον. 4) 

Μονάδες 7 

Α3. Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθοιν, γράφοντας στο τετράδιό σας, 

δίπλα στο γράµµα που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση, τη λέξη Σωστό, αν η 

πρόταση είναι σωστή, ή τη λέξη Λάθος, αν η πρόταση είναι λανθασµένη. 

α. Ισχιει { }
2

1 1
, 0 .x

x x

′ 
= ∈ − 

 
ℝ  

β Ισχιει ( )( ) ( )( ) ( ) ( ),f g x f g x g x′
′ ′= ⋅  όπου  f ,g  παραγωγίσιµες συναρτήσεις. 

γ. Ο σταθµικός µέσος είναι µέτρο διασποράς. 

δ. Σε κυκλικό διάγραµµα συχνοτήτων, αν αi συµβολίζει το τόξο του κυκλικοι 

τµήµατος που αντιστοιχεί στη συχνότητα νi, τότε 360
i

i

v

a

v

= ⋅ °  για  

i = 1 ,2 ,... ,κ  και  ν  το µέγεθος του δείγµατος. 

ε. Αν 
0

1
lim (1)
x x

f l
→

=  και 
0

2
lim (1)
x x

g l
→

= , όπου l1, l2  πραγµατικοί αριθµοί, τότε 

( )
0

1 2
lim ( ) ( )
x x

f x g x l l
→

= . 

Μονάδες 10 

 

 

ΘΕΜΑ Β 

Οι τιµές ενός δείγµατος είναι 11, 7, κ, 13, 11, 10 όπου κ > 0. Ο συντελεστής µεταβολής 

του δείγµατος είναι CV = 20% και η διακιµανσή του είναι  s
2
 = 4. 

Β1. Να υπολογίσετε τη µέση τιµή x  του παραπάνω δείγµατος. 

Μονάδες 5 
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Β2.  Αν 10x = , να υπολογίσετε την τιµή του πραγµατικοι αριθµοι  κ. 

Μονάδες 7 

Β3. Αν κ = 8, να υπολογίσετε τη διάµεσο (δ) (µον. 4) και το ειρος (R) (µον. 2) του 

παραπάνω δείγµατος. 

Μονάδες 6 

Β4. Αν από κάθε τιµή του παραπάνω δείγµατος αφαιρεθεί ο αριθµός 2, να εξετάσετε 

αν το δείγµα των νέων τιµών είναι οµοιογενές (µον. 5) και να αιτιολογήσετε την 

απάντησή σας (µον. 2). 

Μονάδες 7 

 

 

ΘΕΜΑ Γ 

∆ίνεται η συνάρτηση f µε τιπο: 
2( ) 2 10,f x x x x= − + ∈ℝ . 

Γ1. Να δείξετε ότι 
2

1
( )

2 10

x
f x

x x

−
′ =

− +

. 

Μονάδες 3 

Γ2. Να µελετήσετε τη συνάρτηση  f  ως προς τη µονοτονία (µον. 5) και να δείξετε ότι 

( ) 3f x ≥  για κάθε x∈ℝ . (µον. 6). 

Μονάδες 11 

Γ3. Να βρείτε την εξίσωση της εφαπτοµένης  ε  της γραφικής παράστασης της 

συνάρτησης  f  στο σηµείο M (5, f (5)). 

Μονάδες 6 

Γ4. Αν Α, Β είναι τα σηµεία τοµής της εφαπτοµένης  ε  µε τους άξονες x' x και y' y 

αντίστοιχα, να βρείτε τις συντεταγµένες των σηµείων Α (µον. 3) και Β (µον. 2). 

Μονάδες 5 

 

ΘΕΜΑ ∆ 

∆ίνεται η συνάρτηση :f →ℝ ℝ  µε τιπο: 

f (x) = x
3
 − 3x

2
 + λx, όπου λ∈ℝσταθερά. 

∆1. Για  λ = 3  να µελετήσετε τη συνάρτηση  f  ως προς τη µονοτονία (µον. 4) και να 

συγκρίνετε τους αριθµοις 
3

8
f
 
 
 

 και 
5

6
f
 
 
 

 (µον. 3). 

Μονάδες 7 



Á
Ê
Á
Ä
Ç
Ì
Á
ÚÊ
Ï
 
Å
Ð
Á
.Ë

Á
È
Ç
Í
Á

 3

∆2. Για  λ = 3  να υπολογίσετε το όριο: 

( ) ( )21

( )
lim

1x

f x

x x x→

′

− ⋅ −

. 

Μονάδες 7 

∆3. Για  λ = 3  να βρείτε το σηµείο της γραφικής παράστασης της συνάρτησης  f, στο 

οποίο η εφαπτοµένη έχει τον ελάχιστο συντελεστή διειθυνσης. 

Μονάδες 6 

∆4. Να βρείτε τη µικρότερη τιµή του  λ  για την οποία η συνάρτηση  f  δεν 

παρουσιάζει ακρότατα. 

Μονάδες 5 


